Rozdzial 2

Przestrzenie liniowe

2.1. Przestrzen i podprzestrzen liniowa

2.1. Wyznaczy¢ wszystkie elementy przestrzeni liniowej K3, gdzie K = {0, 1}
jest cialem z dziataniami mod 2.

2.2. Ile elementow ma przestrzen liniowa K™, gdzie K jest cialem okreslonym

w zadaniu 2.17

2.3. Udowodnié, ze zbior liczb rzeczywistych dodatnich V- =R, — {0} z dzia-
taniami x @y = 2y i a @ x = z¢, gdzie x,y € Ry — {0}, a € R, jest przestrzenia
liniowa nad cialem liczb rzeczywistych.

2.4. Niech V bedzie przestrzenia liniows nad cialem K. Wykazaé, ze dla

kazdego x € V:

a)ax=0<a=0vVx=0, b) (-1)x=—x.

2.5. Sprawdzié¢, czy zbiér X jest podprzestrzenig liniowa przestrzeni V', jedli:

a) V=R* X ={xeR?
b) V=R% X = {x € R?
V=R X={xeR?
d) V=R X={xeR?

) V=0X={zeZ*:

1 a1+ 229 20};
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23 — 23 =0};
:33?1—23?2+333:0};
a3 4+ 2d + 2 =1}

Z1 — iZQ = 0};

f) V.= W(R), X = W3(R), gdzie W (R) jest przestrzenia wszystkich wielo-
mianéw o wspoélczynnikach rzeczywistych;

g) V=0(02), X ={feC((0,2): f(1) = 0};

h) V = R*, X = Ry, gdzie R§° jest zbiorem ciagéw liczbowych o prawie
wszystkich wyrazach rownych zeru.

2.6. Wykazaé, ze L(x,y) = L(x+y,x —y).

2.7. Wykazaé, ze L(x1,X2, ..., Xk, y) = L(X1,X2,...,Xg) © ¥y € L(X1,X2, ..., Xp).

2.8. Sprawdzié¢, czy x € L(a,b), jesli:
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